Doplnkovy Seminar z Matematiky: Priklady na Doma

Pravidla Vypracovania:

(1.) Priklady vypracovévajte ¢itatelne s plnym vysvetlenim postupu, teda bud podla vzorovych prikladov
s rieSenfm alebo pouZitim akejkolvek dostupnej literatiry.

(I.) Je mozné pracovat skupinovo (d4 sa predpokladat, Ze si budete radit), ale aby sa zabrénilo bez-
duchému opisovaniu, budem v defi deadlinu ndhodne vyvoldvat k tabuli Iudi na vypracovanie niektorej
bodovanej ¢asti. U koho bude vidno, ze tomu neporozumel, bude celkovy zisk 40 bodov nasobeny ¢islom
v intervale (0,1) podla toho ako velmi je strateny alebo naopak vie svoje riesenie obhdjit. Vyuzite teda
zdatnejsich spoluziakov/spoluziacky, aby vam pripadné medzery vysvetlili.

(I11.) Fixny termin odovzdania pre utorkovi skupinu bude 23.11.2021 a pre stredajsiu skupinu 24.11.2021.
Kto chodi na obe cvika a zadanie obdrzi skor, plati preniho termin 23.11.2021. Oneskorené zadania nebudem
prijimat.

Priklad 1 (20 bodov). Méme funkciu fo definovanid po castiach:

—logg (3 — ) , pre <0
forx 6x —z2 -5, pre z € (0,6)
20 — 17, prexz > 6

(a) [2 body] Urcte jej defini¢ny obor Dy, a obor hodnét Hy, (vSetky hodnoty, ktoré moze nadobuidat).
(b) [4 body] Co najpresnejsie, pomocou vietkych klti¢ovych bodov (prieseéniky s z-ovou resp. y-ovou
osou) nakreslite jej graf.
(c) [2 body] Uréte na akych podmnozindch def. oboru Dy, je funkcia rastica, resp. klesajica.
(d) [1 bod] Je f2 ohrani¢end (zhora, resp. zdola)? V oboch pripadoch svoje tvrdenie odévodnite.
(e) [1 bod] Nakreslite graf transformovanej funkcie fo s hodnotami fo(3z + 1) + 3.
(f) [1 bod] Nakreslite graf transformovanej funkcie fo s hodnotami 2 fs(|z]) + 5.
() [4 body] N&jdite vhodnt konstantu C' € R taki, aby funkeia fo modifikovand v prvej vetve: fg| (c00)
x — C —logs (3 — @) pre # < 0 bola v bode z = 0 spojit4.

(h) [3 body] Funkciu fy ztGzte na vhodné podmnoziny D C Dy, a najdite k nim inverzné funkcie fg’;l.

Priklad 2 (10 bodov). Rieste v R raciondlnu nerovnicu:

2—x 1 <0
224 x—-12 2247z +12 —

Priklad 3 (10 bodov). Uvazujme funkciu f3 : (0,00) — R s vlastnostou f3(z1 - z2) = f3(z1) + f3(w2) pre
x1, 2 > 0. Dokézte, ze funkcia f3 s takouto vlastnostou spliia tito vlastnost pre stéin lubovolného poétu
hodnot xq, za, ..., x,, teda:

fa(xr -z oo my) = f(x1) + flza) + ...+ f(zy), nEN



